Correction DM TES du 10 octobre 2009
f est la fonction définie sur R- {3} par f(x) = ax+ b + ﬁ et de courbe C.
1. C passe par A(2;1) c'est-a-dire f(2) =1
Et admet en ce point une tangente horizontale, c'est-a-dire f’ 2)=0

f(Z)=axz+b+$=2a+b+1.0na2a+b+1=1i.e.

1 car (1) == avec V) =37 X
(3—x)* v) T v U’

' 1 s —
f@2)=a+ Gz = ¢ +1.0n acest—a—dlre H
Onaaussia+b=0 2x(-1)+b=0 ie. —2+b=0 soit b=2.

D’autre part, f'(x) = a +

Onadoncf(x)=—x+2+3%x

1 1
2. a)f(x)—(—x-l-z)——x+2+§+x—2—3:

i — = — 1 ! -a-di i —(— =
xl_l){'l_loo(:% x) o donc lirjp —- 0 C'est-a-dire x1—1>r-Poo f)—(—x+2)=0
x—+0o0 —
lim (3 —x) =+o donc _ 1 C'est-a-dire lim f(x)—(—x+2)=0
X—>—00 lim 3 X =0 X—>—00
X—>—00 —_
Donc la droite A: y = —x + 2 est asymptote a C aux voisinages de —oo et + 0.

b)Onavuquef(x)—(—x+2)=$. 3—x=>0 équivauta 3=>x ie x<3

X —00 3 +00
Signe de f(x) — (—x + 2) + ‘ ‘ -
Sur ]—o0; 3[, C est au — dessus de A. Sur]3; +oo[,C est en dessous de A.
3.
lim(3 —x) = 0" d’apres le tableau de ) 1 De plus,
x—3 . . 1m = 400
x<3 signe ci-dessus donc x=33 — x
x<3
chi_tg(—x +2)=-1 Donc par addition, LIL% f(x) =4
x<3 x<3
lim(3—x)=0" d’apres le tableau de . 1 De plus,
x-3 . . lim = —o00
x>3 signe ci-dessus donc x>33 — x
x>3
chill’?l)(—x +2)=-1 Donc par addition, }CI_I)I% f(x) =—o
x>3 ) x>3
4 f’(x) S & S R = S —-1(3—x) 1 _ —(9-6x4x®)+1 _ —9+6x—x’+1 _ —x’+6x-8

Comme (3-x)2>0 sur 'ensemble de définition, f’(x) est du signe de —x* + 6x — 8.
A= b%? —4ac = 62 —4 x (—1) x (—8) = 36 — 32 = 4 et \/A= 2 donc deux racines

(B-x)2 B-0%  (B3-x)?  (3-x?  (3-x)? B-0? (3-x)?




_ —b—/A _ —6-2 _ -8 _—h+VA _ —6+2 -4

R e e R PR e i Ak
—x% + 6x — 8 est du signe de a=-1<0 a I'extérieur des racines
x —00 2 3 4 +co
Signe de f'(x) - 0 + + h) -
+o0 +o0 -3
Variations o
def / /
1 —00 —00 |

Comme A est asymptote a C en +o et — oo, f(x) et — x + 2 ont les mémes limites en +oo et — 0.
lim f(x) = lim (—x+2) = 4o et lirll fx)= lirP (—x+2)= —»
X—>—00 X—+00 X—>+00

xX—>—00

1 1
f(2)=—2+2+m=0+1=1;f(4)=—4+2+m= -2+ (-1)=-3
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